
Rieienie:

2logz(x - 1) = 0,5(log'x5 - log, x)

2losz(x- 1):0.5/ l  
x ' \

\ "9 ' ' ; )
logr(x - l)t : log., xo'o't
logz(x - l)'=log, x2

(x -  l )2:  *z

x'*2x *  l :  x2
x:0,5

Skri,ifta:

t(0,5): 2log.,(0,5 - 1): ... logr(x - 1) je v5ak definovanf len pr"e x) l,
dislo 0,5 teda nie je koreilom danej rovnice.

Mnoiina vdetkfch koreiov rovnice je prdzdna.

Pozndmka. Pri rieieni rovnice sme urobili neekvivalentnri ripravu, a to pri prechode od
rovnice (1) k rovnici (2): dislo 0,5 nie je koreiom rovnice (1), ale je korefiom rovnice (2);
vlraz logt(x - l)" mA pre x :0,5 zmysel.

Rovnicu z prikladu 33 m6ieme v5ak rie5it' e5te aj inlim sp6sobom.
Rovnicu (1) upravime postupne takto:

2logt(x -  1):  0,5 log, xo
2logt(x"-  l ) :2 log,  x

logt(x I 1) = log, t
x- l=x

Odtiaf uZ vidief, ie nijakl re6lne dislo nemdZe byt' koreiom danej rovnice.

Prfklad 34

Rie5te rovnicu (logrox)2 *2logox - 3 :0 s nezn6mou x e R.

Rieienie : PouZijeme substitriciu

logror : 1, (3)

a vyrieiime kvadratickri rovnicu

y'+2y-3--0
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s nezndmou y€R:

D :  b '  -  4ac:2 ' -  4.1 .  ( - : ; :  16

-2t\/16
y 1,2- .

L

Teda a) l r : l ,b)  yz:-3.

za y dosadime do (3) postupne disla I a -3 a budeme riesit' ziskand

logaritmick6 rovnice s nezndmou r€ R:

a) logrox:1
x:10

SkriJira:

b) Iogtox:  -3

x:10- '

a) f (10) = ( logrol0) '+ 2 logo10- 3 = |  +2- 3 :0

p(10):0
r(10):  p( l0)

b) f(10-') : (logro10-')' + 2 logrol0" - 3 = (-3)' +2(-3)- 3 : 0

p(10-3):0
(10- ')  :  p(10- ' )

Mnoiina vietklich koreilov danej rovnice je {10; 10-'}.

Priklad 35 \
\

Rie5te rovnicu 2 + 3' :3'*2 s neznilmou .r € R.

Rieienie:

2+3' :3 '*2
2+3' :3 ' .32

8.3' ,  :2

3' :0.25

Od v'frazov, ktor6 tvoria jednotlivd strany poslednej rovnice, prejdeme

k ich logaritmom pri zilklade 10 ; hovorime, Ze rovnicu logaritmuieme. *

* Logaritmy so zdkladom 10 volime preto, lebo sri na kalkuladk6ch a dajri sa vypoditaf aj

pomocou Iogaritmickfch tabuliek a logaritmick6ho pravitka.

(1)

(2)

:!
I
1
I

I
\
I
I
L

,t
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CVIEENIE

Vypoditajte:

a) log,o20 + logro 50
RI

c) log,7 +log'|

e) logn 4-o't

b) logo.' 20-1ogo.,0,2

d) log; 50 - log' 2

f) log, 9'''
2. Zivislost diselnej hodnoty p tlaku nasftenfch vodn;i_ch p6r od diselnej

hodnoty T absohitnej teploty vyjadruje vztah p:a . b a (a, b, c sti kladne
konltanty r6zne od 1). Vyjadrite, ako zdvisi T od p.

3. Vieme, te logrc2 +0,301, 1o9o3,20,477,, logro4 + 0,602, log'05:0,699,
lo9'06 :  0,778, 1o9'o7 + 0,845, log'o8 :  0,903, log'o9 :  0,954.

5_
Vypoditajte log'o 

i, logto2l,logro 16, log,o12, logrol/t4, logo0,2,log,o 600,

log'o 0,0006.
4. Rozhodnite, di plati veta: Pre kaid6 a e R-- {1} a pre vSetky x, y zmnoLiny

R* Plati log"(x+ l) : log"x +log.Y.
+ 5. Dok{Lte ietu 2 z tohto dl6nku.
+6. Dok6i:te tieto vety:

a) Pre kaldd aeRl-{1} a pre kaZd6 yeR-

Prillnd .12

l{ ic l le rovnicu k lgru(.r  +2)-  log,u(x -  1) :2- l<tgru4 s nczndnrou
reR.

Iticscnie: Najskdr vyjadrime Eislo 2 z pravej strany rovnice v tvarc
logaritmu pri zriklade 10 a potom lavri i pravri stranu rovnice upravimc
podla vety 2 z predchildzajriceho dl6nku:

logro (x + 2) - log'o (x - 1) : logro 100 - logro4

*,s-#,:tog,of
Podla vety uvedenej v rivode tohto dlSnku dalej dostaneme rovnicu

* *2 -)s
x -'1.

ktorri uZ vieme rie5it:

x *2=25x -25
-24x = -27

9* =F

Skriil<rr I

t{;) * l ,rg,,,(9 * t) - r,,g,,,($- r) = ros,,?-tos,o f, 
:

u
. t l

-krgrrr  f  - log11, l . f
=
t

/U\

"( ; )  
-  2 hrgro4- l r tgr , ,  l (X)- togrr ,4=t, ,g,nf  : togto25

'0-'(3)
Mrrotlns vlet*frrh r lelenl danej rovnice jc f9l

lrJ
Prillcd .lJ

I t ie l te tnvnh'u 2 lng;( . t  . -  t  ) -  0,S(furg,r ' *  69rr)  s nczni inruu r  € R,.

5 MrtFerfth pr: lfll I tftit t d

"

1
loq,: :  -  Iog,  v-v

b) Pre kaid€ aeR*-{1}, prekaLd6 xeR* aprekaLdd n zmnoLiny klad,-
nfch celfch disel plati

I
log.Vx=- ' log.x

-n

1.11 Logorltmick6 o exponencidlne rovnice

Vety o logaritmoch, ktor6 sme uviedli v predchidzajricom dl6nku, teraz
vyuZijeme pri rieieni logaritmickfch rovnic. Budeme viak potrebovaf e5te
trito vetu: ' 

Gr
Prckaid1 kladn6 re6lne dislo r6zne od 1 a pre vletky kladn6 reillne
disla x, y plati: Ak log"x =log,l, tak r: y.

Tdto veta vyplfva ihned z toho, Ze funkcia y :log"x je rastfca pre a e l,
klesajrica pre a e(0; 1). Pripad, Ze k dvom r6znym dislam by bol priradenf
ten isty logaritmus, nem6Ze nastat.
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