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k e R, pre ktor6 plati:

/1\  t
,^ l  .

\3 /  - - '

3-k:31

k: - l

Teda t(3)=- l  Ei i ,e logr 3=-1.

(Dvojica [3; -1] naozaj patri funkcii y:logrx, lebo dvojica [-1;3]

/1\ '
patri funkcii y = (i) , ako sa mdZeme lahko presveddif, ak za .r dosadime

dislo -  |  azay dis log'  (*)- ' : r . )
\J, /

Teraz vypoiitamb ,(+), t. j. nrijdeme vdetky tak6 ke R, pre ktor6

plati:

/ l \ f r  |

\r) :n

/1\-:11\ '
\3/  \3/

k=3
u 1r 1 ^reaa t\V):3 tii.e togrfi:3.

Teraz uvahujme v3eobecne o logaritmickej funkcii y:log"x (70,
a* l). Urdif jej funkdnri hodnotu p1g dislo s, t. j. l_og".tt-os 

"l!ltjl!,W:n"^glg;93ptg$jr{9_[, pre kterr c5;. --_-*
4l *X

Logaritmus s pri zdklade a je teda tak6 dislo u, p?eTtoi6 plati: Ak nim
umocnime dislo a, dostaneme s. Pr i tom aeR* -{1},  s€R*:

D6kaz: Stadi dosadit do a" = s z (1) za u v,fraz log.s.

2. Pre kaid9 a e R* - {1} plati:
a) log"a: l
b)  log.1=0

D0kaz:

a) Podta (1) znamend log"a= 1 to ist6, ako a'=a (s:a, u=l) .
b)  log,1=0 je to ist6,  ako co:1 (s = 1,  u:0).

Prfklad 25

Urdte a) logz49, b) log,rfr.

Rie{enie:

a) logr49: u pr |ve vtedy, ked 7" :49;7" =7t,  u:2;  logr49=2
11

b) lo8ror'O: : u prdve vtedy, ked 10' : 
Ifu, teda 10" : l0-', u : -2;

1
lolrolfrO: -2

Priklad 26

Vypoditajte vletky te R, pre ktor6 platf logat:2.

RieJenie: loge / = 2 prive vtedy, ked 6'= t. Odtial t = 36.

Priklad 27

Urdte v5etky aeR* -  {1},  pre ktord plat i  log. 10 000:4.

Rieienie: log" 10 000 = 4 prdve vtedy, ked io: 10 000, ted.a aa = lDa.
Vzhladom na to, i,e a musi byt' kladnd dislo, posledndmu vzfahu vyhovuje
iba a:10.

Iog.s = u prdve vtedy, ked a" = s

Z tfchto rivah ihned vyplfvajri tieto vety:

1. Pre kald6, aeR*-{1} a pre kaZd6 seR* plat i

s : 4lo8o"

(1)

58 59



I  5.  u) Prekai.d6 a) l  plat i :  Ak x<1, tak log,x<0; ak _r>1, tak
4 log,x > 0.

b) Pre kai .d6 qe(0;1) plat i :  Ak x<1,taklog"x>0; ak x>1,
tak log.x<0.

CVIEENIE

l .  Zostrojte grafy logaritmick; ich funkci i  y: log^ x, y: logrcx, l : logo.o x, y.:
: logo,a x.

2. Rozhodnite, ktord z t'ichto tvrdeni sf pravdivd ; vyulite pritom vedomosti
o priebehu logaritmickfch funkcii:

a) log'5>0 " l  b)1og,0,7<0 f"
c)  logo, '1:0 f  6)  log, l l< logl5 |
e) logo., 5 s logo.,4 fs ,)

3. Rozhodnite, ktord z uvedenfch iiset sri zipornl:

niektor6 prvky funkcie s: y:2'. Napr. [1;Zles. Z definicie logarit-
mickej funkcie vyplj,va, i.e [2; L]e u, teda u(2): I alebo logz2:|.
Podobne dostaneme:

l-3:2- ' l€s,  teda [2- ' :  -3 le u,  reda ,(*) : -3,  t .  j .  tog, ] : -3,

a) log'0,5 < o
c) logo,,0,5 ) o

(N6vod: VyuZite vety 1. ai 5.)

4, Uftte v5etky tak6 x e R, pre ktor6 plati:

a)  logo,rx:0
c) log,x>0
e) logo,u 5 S logo,u r

5. Dok1Lte vety 4 a 5. (Nrivod: pri d6kaze vety 5 pouZite vetu3.)

1.9 Logori tmus

Priklad 23

Dan6 je logaritmicki4 funkcia u: y:logzx.

a) VypiSte aspofi tri prvky, ktor6 patria tejto funkcii.
b) Urdte hodnotu funkcie u pre dislo 64.

RieJenre:

a) Vyuiijeme tabulku z rie5enia prikladu 16 v dfu{nku 1.6, kde sri vypisan6
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b) Na urdenie hodnoty funkcie u pre dislo 64 ndm tabulka nepom6Ze.
Uvedomme si v5ak, Ze funkcii s: y:2' patria priive v5etky dvojice
fm; 2^f , pridom m e R. Funkcii ui y :logzx patria teda pr6ve v5etky
usporiadand dvojice [2^; m]. Hladdme vletky tak6 m e R, aby platilo
2^:64. Na to stadi vyrieiit ' exponenciiilnu rovnicu

2^=64 snezndmou meR
t^  - )6

m:6

Teda u(64\:6,  t . j .  log:  64:6.
(Usporiadanr{ dvojica [2u ; 61, t. j. [64; 61, naozaj funkcii u patri, lebo
dvojica 16 ; 2"1 patri funkcii s: y = )' .1

-0,5]e u, teda ,(+):  -0,5, t .  j .

Priklail24

Urdte hodnoty funkcie t: y:log, x pre iisla 3 
^ +.

Rieienie; Exponenciiilnej funkctt ,: (1) so z6kladom 
J Ou,.tu v5etky

usporiadan6 dvojice 
[0,(1)-], 

pridom keR. Preto sa logaritmicki{

funkcia s rovnak;im zdkladom, ,. i.+, skladd zo vSetkfch usporiadanfch

dvojic 
l(i)-'k], Rridom keR. Urdif t(3) znamend n6jst' vletky tak6

[ -o,r t+f ," , teda l+t
u,s,+: _0,5.

b) logo, '5 40

d) log,5 > o

b) log, . r<0
d) logzr <log,4
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